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Olimpiada Kombétare e Matematikés pér Arsimin e Mesém té Ulét

Ushtrimi 1

Zgjidhni ekuacionin 4x~/x —1 =3x* —8x+5 10 piké
Zgjidhje

Véme re se:

4x\x—1=3x*-8x+5 <
(20X~ x) =(2x-1)" & 4(x~1)+ 4x/x—L+ x* = 4x* ~4x+1, késhtu g8 pér
x> 1kemi:

20x—1+x=2x-1 nga ku, duke zévendésuar vx-1l=t=2t=t*<t =00set,=2,

pérftojmé dy rrénjé reale x, =10se x, =5.
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Ushtrimi 2

Gjeni numrin e gjithé trekéndéshave kéndgjeré, dybrinjénjéshém, me perimetér 2022 njési, té cilét i kané
gjatésité e brinjéve numra natyroré. 10 piké
Zgjidhje

Le té jeté njé trekéndésh kéndgjeré, dybrinjénjéshém me brinjé x njési, x njési, y njési, ku
X, ye N .Kemi:2x+y=2022= y=2(1011-x).Pra y—éshté numér cift.

Gjithashtu nga teoria e largesave kemise y < 2x = y <1011

Késhtu mund té pércaktojmé natyrén e gjatésive té brinjéve pér trekéndéshat né fjalé si vijon:
(y,x,x)e {(1010, 506,506),(1008,507,507),(1006,508, 508)...}

Sic vihet re, natyra e brinjeve té trekéndéshave né fjalé, éshte e trajtés:
(y,x x)=(1012-2k; 505+k; 505+k) ku k =1,2,3...168 (y > )

Megenése trekéndéshat jané kéndgjeré kemi: y* > 2x* < (1012 — 2k)2 >2(505+ k)2
Shndérrojmé inekuacionin kuadratik dhe kemi:

(1012-2k)” > 2(505+k)* < (1012—2k) > /2(505 +k)

e k(2+42)<1012-505V2

1012-505+/2
2+\/§

Pra gjithsej jané 87 trekéndésha té tillé.

k< ~ 87,243
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Ushtrimi 3

Le té jené p, q, I, tre numra té thjeshté dhe té ndryshém nga njéri tjetri. Provoni se pér ¢do tre numra té
tille, rrénjét kubike té tyre nuk mund té jené kufiza té njé vargu aritmetik, qofshin ato edhe jo té
njépasnjéshme. 10 piké
Zgjidhje

Le té jené p, Q, I, tre numra té thjeshté dhe té ndryshém nga njéri tjetri. Supozojmé se rrénjét kubike té

tyre mund té jené kufiza té njé vargu aritmetik me ndryshesé d, jo té njépasnjéshme. Né kété rast mund té

shkruajmé:

W p-a
(2) 3Yg=a+md,
(3) Ur=a+nd
kumneZ, m#n

Eliminojmé a dhe d né relacionet mé sipér:

(2)-(W)=fa-Yp=md (3)
(3)-()=Ir-yp=nd (4)

Vierésojmé raportine  (3) me (4):

a-5p_md _Ya-y5_m
Gr—fp nd g

emidr-nifg=(m-n)3fp (5

Ngremé né kub t& dy anét e barazimit  (5):

m°r —n°q —3mng/rg (m¥/r —ngq)=(m—n)’ p

Duke shirytézuar barazimin m3/r —n3/q =(m-n)3/p , kemi:

3mn(m—n)3/pagr = mg’r—ne’q—(m—n)3 p

Vémé re se pér m,ne z dhe p, q, I, té thjeshté, ndaj ana e majté e barazimit €shté irracionale

pasi faktori 3/ PQr éshté irracional, ndérkohé gé ana e djathté e barazimit &shté numér i ploté. Ky

kontradiksion demonstron se supozimi i béré mé sipér éshté i gabuar.

Pra rrénjét kubike té numrave té thjeshté p, q, T, nuk mund té jené kufiza té njé vargu

aritmetik.



Olimpiada Kombétare e Matematikés pér Arsimin e Mesém té Ulét

Ushtrimi 4

Pérgjysmoret e kéndit té brendshém B dhe e kéndit té jashtém C né njé trekéndésh c¢farédo AABC,
priten né pikén D . Nga pika D ndértohet drejtéza paralele me brinjgn BC, e cila pret brinjgt AC dhe
AB pérkatésisht né pikat L dhe M. Nése gjatésité e brinjéve anésore té trapezit CLMB jané

7 dhe 9 njesi , gjeni gjatésiné e bazés LM té trapezit. 10 piké
Zgjidhje

Nisur nga té dhénat e problemés dhe skica pérbri, kané vend barazimet:

~ ~

1=2 dhe 2=3=1=3, cka do t& thoté se trekéndéshi ADMB &shté dybrinjénjéshém,
DM=MB

Me té njéjtin arsyetim kemi gé:

4=5 dhe 5=LDC = 4=LDC . Késhtu gé edhe ALDC &shté dybrinjénjéshém, DL=CL .
Megenése DM=DL+LM, duke béré zévendésimet me pérfundimet e nxjerra mé sipér, kemi
DM=CL+LM ose LM=MB-LC, ngaku LM=9-7 =2 njesi
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Ushtrimi 5

Provoni se mosharazimi i méposhtém éshté i vérteté. 10 piké

n>yn+¥n+4n YneN/n>9

Zgjidhje

Pércdo ne N, kemi:
Jn=Jn
Jn>3n
Jn>4n

Duke mbledhur ané pér ané, marrim mosbarazimin e vérteté:
3\/ﬁ > \/ﬁ + % + % =S . Ngremé né katror té dy anét;

9n > s®, por n® >9n > s pér n29:n>s,pravértetqén>\/ﬁ+3n+<‘/ﬁ

Shénim: Pranohet ¢do zgjidhje tjetér e sakté, gé nuk éshté parashikuar mé lart, té cilin komisioni i vlerésimit e gjykon si té tillé.
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